
EFFICIENT MODELLING AND SIMULATION OF 3D ELECTRO-THERMAL MODEL
FOR A PYROTECHNICAL MICROTHRUSTER

����������	�
�����
������������������������ ���!���"�����#�$�����&%('�)���*��+��,$����)
����%(-�*�������'��.��'�/��0�����!�1/2'��1�3��4��5'�����6�������6���*7%(��6��5'�������-����0���
�8����6��9�+��6�*�-�)����&���:��-���'�%;������6�<>=?��4�*�'A@�����-�B�������6��CB����"��)
'���)����D�5��)�-�6�����'��?'�/����?��*+��6��0�!'����0������%(��*E%('�)���*�FHGI'�)���*E'���)����
�5��)�-�6�����'��J��������������������*K/2'�����6������5@�����,$L�-���6�M�*�4N�5@A��*�-���B�*���<�4A���
���0�+*�*O��6�6�-��������P%(��6��!'�%;'�)���*O'�/K�����P)��5@��+6���<A������)���)N/Q'��P)�������,��
'�������%(��R�������'��S'��T�"4����0��%(�0*+�5@A��*U����%(-�*+���0�+'���FWVI�T���5���������
��-�%(������6���*��"��%;-�*�������'��X�!����-�*����7'�/Y�����Z/�-�*�*+�0��6���*��Z[��������>��*����
%;�����\%('�)���*]����)^�����_�!��)�-�6���)`'���)����_%('�)���*])�����6�����B�����,a�����
�0���������+��������*���6����5'�����������%(��*\B������b@���'��0Fdce'��a�0���([������f����%(�(���
'���)����8�!��)�-�6��0��'��;'�/g�?*����5,�����h�i1)��5@���6��8%('�)���*j�����kB������;��-�6��
6�������/�-�*�*�4l������/2'���%;��)m����)m��%(��*+��%(��������)�Fone�f'l)���/�/����!�����
%;'�)���* �5��)�-�6�����'��&%(������'�)���<�B�������)&'��&p��5��'�*+)�� ��*�,�'������0��%
���H@A�PB������$6�'�%;�����5��)$����)$)��+��6�-�������)�F

qsrsqutPvew]xPy�zP{|vequxPt
}�~��!�����������f���\�������a��~����u���a�`���`�^�����+���������#��~����5�����������f�������+�
�0�����e�������$�����������������+����~$�?���������?��������~����$�����������?���!���A���e���������A���0�
�����+��������~`�+�?�����������������\�����0���"�D���f���0�����������(�f�5�H���?���������+~`�(�"���
�?�������+�?���+�����H�������?������������������~� ¡���?��������������~��?�8���+���?���_����~������
��~����u�������0���¢��~3�+��~������������W������������~����W����~��+����~������8�+������~������
�?�����0���������+���J��£����8�?�+���������������������g�����������D����~����+���?���Y����������~��?��~
�����������0�+� �������0��~��e�������������$�������������+��������~$�0���������+���#���?�����������N��~$�
�������+�����������(�?���_���0��~��� |���_�����H��~`��~^¤����K������}��������������(����~������+��~

���������� |������������~����`�����?�H����������~`����¥A���?���������;��~��`�0�����?�?�(���������
���0������������ d���������������?���������������(�����?�_��¦��������¡��§�~��������+���(���0�����������

���j�����k�����d�����k�?���?���0��~��k�0�����+���0���� A��~�����~��+�?���������k���d�+�?�����������
���������P�������0�+���K���0���?�P���|�+�����A���|�������������|���0���X�������+��~�¥K�
£��������!�������8���+�?������������~?�+�D���A�A�������_���?�����������0������������ O�?�������+��~��
�����2�����0��~��d���������������������������7����¥A�N���������N����������~7�Y�?�����0���+���0�����+���¨ 
���������P�����?�_��~����0���������P�������K��~��+�����u������©�¤��+�K���!ª!�

¤����K�!«W�`�+���������������|�����?������������~��"���0�����������K�����?���������O�
}�������������~��������$�����������f��������������¬8­�®"¯�°�±�²2³¡²8������������~$���!�A������������ 
�����������������b�8� ���������?�������$�?�������\���������f�������������+��~^����©������������0��ª��
�������0�_���d}�´���µ��Z�?���������b�O}����g�����������?������������~��8�����Y�0��~�~��+~��7��~
���`£��g¶N· �f�����������"���������¸��~��a����� �����������a�����������"�������_����� ��~�������~����
�����e�����K�����!¹º�����¡��������~������b�

quqsrs»e¼e»K{|vew]xP½uve¾P»ew|¿7À�¼a¿JxPyP»e¼equtPÁ
£���� ���������+�0�����������0�_���K�����������?������������~�������� �_�����������$�������������$�����
���������H����~�����Â�����������~��bÃ

©��!ª
��������� ���f����� ���������?���]����~����������������+��  ��������� ����������Ä��_�������
�������������+��  �+�d�����P�_�����d����~��������5  �+�d�����P�+���?���������+���0�k�������������H���
������~�  ���g�����D�������E����~�������������~� Å�+�g�����k���������+�0���D�����0����~��E����~����+���
�A���������j��~�� ���g�����D����������Ä��k���������������D����~������������������E��Æ\�����������k�����
Ç �������k����������~������g�P�����?�+~���~��O����������~����?��������~������? A�+���P�������O����~��
������������~8�+~8��Â�����������~�©!�!ª�����~����k���������������8�������������8����� Ç �����+�k�������º�
¤È���k�+���Y�_�����0�����������������¨ e���8�������������0���D�����?�?�º¹º���������;���D�`���`�
���!���������� È�+�������������?�����+��~Y������� ��~�� ��������~��Y�����������������+��~��
������~��$�����É�����_�������������0�É��~���������~�����~��N���Ê�����������������+�¡��}�~����������

Ë|Ì�Í1ÌÏÎHÌ�Ð^Ñ¡Ò�Ó]Ô!Õ]Ö�×]ØOÙ8ÚkÛ]ÑÏÜkÝ�Ý�Ð`ÞOßNàk×OÜKákÝdÌ�Ük×ZâbÌ�Üäã�ÞOå>ÕOÎ�ÚkÝæÜ]ç
���`£���¶8 �§�~����A���������������K¤��������H���u�� �è������u��������¶Pé��������u��}��������_�!ê�ë� �ì�íK���!ê�¤��������H���2�� �è������?��~A��g���?�����ºÃ ����������������îÊ���?�+��¥K� ���ï Ì�ÎHÕ]Ö0Ñ�ß^Õ]ðbðÏÝ

ñ }�}�����òD´�ó\�� �ì��5�H�P������������~����¡ó\�������� �ëK�!ê�ì�ì�£¡�������������P�������5¦�ô� �¤�����~����

¤����K���õ�`�����������������������K�����0�����������O�

κ ö∇( )∇• ÷ ρ ø ù ú∂
∂ ö

–+
ê ÷

û ü
σ
-----=,=

κ ý þ
ρ ÿ

÷ û
σ

κ ý þ



���?����������~��\�����"���?��������~`���_�������\�����(�������D����~�������������~ ���_��~����
�0�����?���Z�������������H�������>���+������~>�+���7����������~��Z���0���¡�j£������Y���������Y���������
�����?�����������������������������������+����~;���\�����?���H�A����~���~��;��Â�����������~���©��!ªD���(�
�8����¥�~���~�����~����������8�J�����"�����X���e�����P�����0�7Ã

©�«�ª
�8������� ����� �����

global heatconductivity and
heat capacity matrix, are the temperature
(state),andthe load vectorrespectively and is the dimen-
sionof thesystem.TheoutputparameterE couldbeeithera
vectoror a matrix in dependencewhat statesarerequiredto
be computed.In casewhenE is a unit matrix of the dimen-
sion , the complete output (all the temperatures)are
required.The electric current throughthe heaterwith
temperaturedependantelectricresistivity is the input
to the system.In the following it will be explained,why the
resistor dependenceon temperaturedoesn’t influence the
orderreduction.
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Table 1: Software implementation for Micropyros project

Name Description Type Inputs Outputs

EleThermo Simulationelectro-ther-
mal ignition

ANSYS script Device specifications System matrices or tran-
sient simulation results

FilmCoef Estimating film coeffi-
cient

Mathematica notebook Properties of the flow Value of film coefficient

HeatTran Simulatingheattransfer
during sustained com-
bustion

ANSYS script Device specifications System matrices or tran-
sient simulation results

Thrust Estimating impulse
produced by the micro-
thruster

Mathematica notebook Properties of the solid
fuel and the nozzle

Thrust and impulse pro-
duced by a microthruster
device

mor4ansys Performing model
order reduction

Binary (executable)
produced by C++
compiler

System matrices pro-
ducedby EleThermoor
HeatTran

Compact model for sys-
tem-level simulations in
HDL format
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